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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 
Proba scris� la MATEMATIC   

PROBA D 
                                                                Varianta ….005 
Profilul: Filiera Teoretic �: sp.: matematic�-informatic�, Filiera Voca�ional�, profil Militar, Specializarea: specializarea matematic�-informatic� 
♦ Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord� 10 puncte din oficiu. Timpul efectiv de lucru este de 3 ore.  

 La toate subiectele se cer rezolvri cu solu ii complete 

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

(4p) a)  S  se calculeze distana dintre punctele ( )3,2,1A  i ( )1,2,3B . 

(4p) b)  S  se determine  centrul de greutate al unui triunghi cu vârfurile în punctele  

     ( )0,1A , ( )1,0B , ( )2,2C . 

(4p) c)  S  se calculeze aria cercului de ecuaie  ( ) ( ) 1032 22 =−+− yx . 

(4p) d)  S  se determine modulul numrului complex 
10

5
sin

5
cos 







 ⋅+ ππ
i  . 

(2p) e)  S  se determine numrul punctelor de intersecie dintre parabolele xy 42 =   i  yx 42 = . 

(2p) f)  S  se determine numrul soluiilor din intevalul [ ]π2,0  ale ecuaiei  1sin =x . 

  
 SUBIECTUL II ( 30p ) 
 1.  

(3p) a)  S  se rezolve în  R   ecuaia  ( ) 11lg 2 =+x . 

(3p) b)  Pentru funcia RR →:f , ( ) 12 += xxf ,  s  se calculeze suma  ( ) ( ) ( )10...21 fff +++ . 

(3p) c)  S  se determine probabilitatea ca alegând o funcie din mulimea funciilor definite pe  

      mulimea { }2,1  cu valori în mulimea { }3,2,1 ,  aceasta s fie injectiv . 

(3p) d)  S  se determine al zecelea termen al unei progresii geometice cu primul termen 1024  

      i cu raia 
2

1
 . 

(3p) e) S  se calculeze suma coeficienilor dezvolt rii   ( )412 +x . 

  

 2.   Se consider func ia  RR →:f , ( ) 1−−= xexf x . 

(3p) a)  S  se calculeze ( ) R∈′ xxf , . 

(3p) b)  S  se arate c func ia  f  este strict descresctoare pe intervalul  ( )0,∞− . 

(3p) c)  S  se arate c func ia  f  este convex pe R . 

(3p) d)  S  se arate c ( ) 0, ≥∈∀ xfx R . 

(3p) e)  S  se calculeze  
( )
2

lim
x

xf
x ∞→

. 
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 SUBIECTUL III ( 20p ) 

       Se consider mul imea  [ ] ( ){ }023 =∈= fXfH Q  

(4p) a)  S  se arate c  polinomul nul  0=f   este în  H. 

(4p) b) S  se arate c polinomul  23 −X   este din  H. 

(4p) c) S  se arate c dac   Hff ∈21, ,  atunci  Hff ∈− 21 . 

(2p) d) S  se demonstreze c dac   Q∈cba ,,   i  024 33 =++ cba  atunci  0=== cba .  

(2p) e) S  se arate c dac   [ ]Xg Q∈  i  ( ) 1=ggrad  sau  ( ) 2=ggrad ,  atunci  Hg∉ . 

(2p) f) S  se arate c dac   ( ) 3=fgrad   i  Hf ∈ ,  atunci exist *Q∈a   astfel încât 

      ( )23 −⋅= Xaf . 

(2p) g) S  se arate c  ( ) [ ]{ }XqqXH Q∈⋅−= 23 . 

  

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 
Se consider func iile ( ) R→∞,0:f , 

1
ln)(

+
=

x

x
xf   i  ( ) R→∞,0:g ,  ( ) ( )x'fxg = . 

(4p) a) S  se arate c ( )
1

11

+
−=

xx
xg ,  0>x . 

(4p) b) S  se arate c func ia  g   este strict descresctoare pe ( )∞,0 . 

(4p)  c) S  se arate c ( ) 0≥xg ,  0>∀x . 

(2p) d) Utilizând eventual metoda induciei matematice, s se arate c    

       ( ) 11
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nn
… , *N∈∀ n . 

(2p) e)  Utilizând teorema lui Lagrange, s  se arate c *N∈∀ n  exist  ( )1+∈ n,ncn  astfel încât 

     ( ) ( ) ( )nfnfcg n −+= 1 . 

(2p) f)   S  se arate c   ( ) ( ) ( ) ( )ngnfnfng <−+<+ 11 , *N∈∀ n . 

(2p) g) S  se arate c  ( ) 12
22

ln
22 +

<
+
+<

+ n

n

n

n

n

n
,  *N∈∀ n . 

 

 

            

 


